Resolver los siguientes ejercicios y realizar su desarrollo ordenado

I.- Calcular los limites de las siguientes funciones:

. 2—A—x
a) lim

x—3 X
b) lim

x—o0 Vx2-4
I.- Derivar las siguientes funciones por regla de los cuatro pasos o regla de definicién:

a) y=x2-3x-7

3
b) Y=z
lll.- Derivar las siguientes funciones algebraicas aplicando la formula correspondiente:
a y=(3-2x)3

2t%-9
b) s(t) = 2t249

IV.- Obtener la derivada correspondiente de cada ejercicio:

a) y = (ax + b)* tercera derivada

4x—-1
5x+3

b) y = segunda derivada

V.- Derivar las siguientes funciones implicitas:
a) x —5y2 =3y

b) x? —y? =5y
VI.- Derivar las siguientes funciones trigonométricas directas:
2_
a y= sec ==
3
b) y = 3sen®x — 4cos?x

VII.- Derivar las siguientes funciones trigopnométricas inversas:
a) y = arctan3x3

b) y = x%arcsenvx

VIII.- Derivar las siguientes funciones logaritmicas:

a) y=In(1-3x3)

b) y = log, senx

IX.- Derivar las siguientes funciones exponenciales:

I e

X.- Calcular los maximos y minimos de la siguiente funcion:

a) y=2x3—3x2—12x + 2



Formulas de funciones trigonométricas inversas

dy _ 1

1) Si y=arcsenx => i

. dy 1 du
| = qar u = —_— = —_—
Sl y=arcsenu => - =g==0

Ejemplo:

_ 2 _ d_y _ 1 — 6X
Seay = arcsen3x® => ——= ooy (6x) Wy

du

Siendo u =3x%? => = 6x
dx
. _ . ay_ 1
2) Si y=arccosx => iy e
. o 4y _ 1 du
Si y =arccosu => iy e e
Ejemplo:
dy 1 1 1 1 1
Seay = arccosV2x = —=——(—):——(—):——
dx ,1—(\/3)2 Vax 1-2x V2x V2x V1-2x
. du 1 2 1
Siendou =+2x => a_Zm(z)_Z\/ﬂ_\/T_x
: _ _o dy _ 1
3) Si y=arctanx => T T
, d 1 d
Si y=arctanu => ZL=—=
dx 1+u“ dx
Ejemplo:
_ 1—_x_d_y_1(—2)__2=_1
Sea y = arctan 14+x == dx 1+(1—_x)2 (1+x)2) — 2+42x2 1+x2
1+x
. _1-x du _ (14+0)(-1)-(1-x)(1) _ -1-x—1+x _ -2
Siendo u = = @ (1+x)2 T+ (1+x0)2
. _ _ d_y _ 1
4) Si y=arccotx => —=-——j
: d 1 d
Si y=arccotu => Z-—=
dx 1+u“ dx
Ejemplo:
dy 1 2x

— 2 _ = —_—= =TT g
Sea y= arccot(x 3) > dx 1+(x2-3)2 (2x) 1+(x2-3)2



Siendo u=(x®%?-3) => Z—Z = 2x

, d 1
5) Siy=arcsecx => ==
dx  xVx2-1

i A= . dy_ 1 du
Si y =arcsecu => PTO ve

Ejemplo:
_ — . dy _ 1 1 _ x
Sea y=arcsecvx®—1 => 0= ?2—1\/( 1)1 (2\/x2—1 (Zx)) T (x2-1)Va2-2
. _ 7 _ d_u _ 1 X
Siendo u =vx?2-1 => T (2x) = _—
. _ _ dy 1
6) Si y=arccscx => s s
= — av_ 1 4
Si y=arccscu => - T
Ejemplo:
dy 1 1 1
Sea y=arccscVx => == ———=-(—)=———
dx VE (\/})2_1 (2\/5) 2xVx—1
. du 1
Siendo u=+vx => —= W



Formulas de funciones exponenciales y logaritmicas

Funcion exponencial:

H — X — d_y — X
Si y=e* => =€
i — LU — d_y = el d_u
SI y=e == dx € dx
Ejemplo:
d
Sea y =eSnzx  => ﬁ = e5"2X(c0s2x)(2) = 2cos2xeSen?*

. d
Siendo u = sen2x => d—z = c0s2x(2) = 2cos2x
Funcion exponencial:

Si y=a* => Z—z = a*lna
Siy=a* => Y- quipg
dx dx
Ejemplo:
Sea y =23 => % = 23%[n2(3) = 3(23%)In2
Siendo u=3x => Z—Z =
Funcion Logaritmica
- — s Y _1
Si y=lInx => ===
Si y=lnu => _ldu
) dx udx
Ejemplo:
_ X _ d_y _ 1 (1+x)(D)-) (1)) _ (1+x) 1 _ 1
Sea Y= In (1+x) => dx % ( (1+x)2 ) T x ((1+x)2) T x(14x)
Siendo u=-*- => ®_-_1_
1+x dx (1+x)2
i v= — dy _ Ina
Si y =log, x => ==
i V= = 4y _ Inadu
Si y=log,u => =
Ejemplo:
= 2 — dy _ In3 _ 2n3
Sea y = log;4x => == (8x) = .
Siendo u =4x? => Z—Z = 8x
Funcién exponencial general
' —u’ si ; ; -~ Y _ vlrau w
Si y=u" siendo u yv funciones derivables de x => ol [u o T Inu dx]

Ejemplo Sea y =x* => % = x*[1 + Inx]



Formulas de funciones trigonométricas directas y ejemplos

., . d
1) Sealafuncién y = senx su derivada es ﬁ = cosx

., . d du
Sea la funcion y = senu su derivada es ﬁ = cosu—

Ejemplo:

. d
Seay = sen 3x> => suderivada es: d—i = cos3x?(6x)

, . d
Cémo ves u = 3x? => su derivada es ﬁ = 6x

., . d
2) Sealafuncion y = cosx => su derivada es ﬁ = —senx

., . d d
Sea la funcion y = cosu => su derivada es = = —senu——

Ejemplo:
x? . dy x2
Seay = cos— => su derivada es — = —sen— (%)

x? . du 1
Comovesu = - => su derivada es — =3 (2x) =x

dy

3) Sealafuncién y = tanx => su derivada es = sec?x

., . d d
Sea la funcién y = tanu => su derivada es d—z = tanuﬁ
Ejemplo:
. d 3 1
Sea y = tanV3x => suderivada es d—z = sec?V/3x (E) (3x) 72

1 1 1
Como ves u = v3x que se traduce en (3x)z su derivada es % = %(3x)‘5(3) = %(3x)‘5

., . d
4) Sea lafuncion y = cotx => su derivada es ﬁ = —csc?x

., . d d
Sea la funcién y = cotu => su derivada es ﬁ = —C“Zud—i
Ejemplo:

L ; d 1 1
Seay = cot= => suderivadaes = = —cscz—(— —2)
x dx x x

1 . d 1
Comovesu = - => su derivada es ﬁ =——

x2



., . d
5) Sealafuncion y = secx => su derivada es d—i = secxtanx

., . d d
Sea la funcién y = secu => su derivada es = = secutanu —

. d
Sea y = sec2x® => suderivada es ﬁ = sec2x3tan2x3(6x?)

. d
Comoves u = 2x3 => suderivada es d—z = 6x2

., . d
6) Sea lafuncion y = cscx => su derivada es ﬁ = —cscxcotx

., . d du
Sea la funcion y = cscu => su derivada es d—i = —cscucotu—

Ejemplo:

x3 . d x3 x3 2
Sea y=csc— => suderivadaes ->=—csccot=—(x?)

3 i d 3 2
Como ves u = x? => su derivada es d—u =2 = 42



